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I'naBa 1

Peasau Hu3oBHu

1.1 Ilperuen negpunuumja u Teopema

JEOUHULIUIA 1.1. Ako je f ¢pyuxyuja koja apeciuxaga ckyii apupogrux opo-
jeea N y ckyit peannux 6pojesa R (y osnayu f : N — R), onga ce pynxyuja f
HA3U8A PeaIHUM HU3OM.

Peanxnn Opojesn

ar = f(1),a2 = f(2),...,an = f(n),...

Ha3WBajy ce WIaHOBMMa Hu3a. Hmp. m-TH 4iaH HU3A G, je TaJa BPeTHOCT

dbyukiwje f(m). Tako HIIP. HU3 YHjHU je OMIITH YWIaH 1aT GOPMYIOM a4, =

2n
MM TIETH MIAH a5 = o, ABAJCCETH WIAH a0 = s ML
JEOUHULWIA 1.2. Peannu nuz f(ny) = an,, 2gejek € Nu
n<nyg<ng<---<ng<...
nazusamo iwognus nuza f(n) = ay,.
1 .
Tako Ha IpuMep HU3 Ay, = % ny=2,ng=4,...,n =2k, ..., jeIOIHA3

1

HU3A Ay, = —.
n



ITPUMEP 1.1. Hus (a,) Kog KoZa je pasiuka ma Koja gea y3aciioina wiana
Yyeex uciia, Wij. 3a koju docitoju 6poj d warxas ga

(1.1) (VneN)apt1 —a, =d,

Hazusa ce apumimeimiuuku wu3. U3 (1.1) umamo anp41 — Qp = Gpi2 — Apyl, d
ogaege
n + Gny2

S
Jlaxne ceaxu unan apuilimeiiiuukoé Hu3a (0CUM iapeoe) je apuiliMeiliuuKka cpequHa
wemy cyceqrux ynanosa. Taxko Ha dpumep HU3

Ap+1 =

3,9,7,9,...,2n+1,...

Jje apuilimeifiuiKy Hus3.

TTPUMEP 1.2. Hus3 (ay,) Kog K02a je KOMMHUK C8aKA §6a Y3aCliONHA YWIAHA Y6eK
uciiiu, Tj. 3a Koju dociioju bpoj q Warkae ga

a
(1.2) (Vn € N) 2 — ¢,
an
5 T s
Hazuea ce Zeomeimipujcku nu3. Hsz (1.2) crequ ga je = , a ogasge

Qan Gn41
2 _
Apy1 = Anln+2,

OJHOCHO C8AKU UNAH ZeOMETIPUjCKoé HU3a (ocum dpeos) je ceomeripujcka cpe-
guHa rwemy cyceguux unanosa. 1 eomeilipujcku HU308u Cy HA dpumep:

1,3,9,27,...,3"°1 ..

1

ITPUMEP 1.3. Hus3 uuju je ofwitiu unau a, = — je i36. XAPMOHUjCKU HU3.
n

Ceaku unan XapmMoHUjcK0OZ HU3d je XapMOHUJCKA CPeqUHA FeMY CYCeqHUX YNAHO-

ea, wij. . L .
(VneN) — =1 ( 4 ) .
An+1 2 \ap Gp4-2




Orpaﬂnqeﬂn 1 MOHOTOHH HHU30BH

JEOUHULWIA 1.3. Hus (ay,) je o2panuuen ogoszio axo
(1.3) (3r € R)(¥n € N) ap <1,

a 0Zpanuyen 0go3go aKo

(1.4) (I3m € R)(Vn € N) m < ay,.

Ako je nuz ocpanuuen 0goseo u 0go3go oHga Kaxrcemo ga je 0Zpanuten.

Moxe ce oka3aTh 1a je Hu3 (@) OrpaHIYeH aKo U CaMO ako
(Fk € RT)(Vn € N) |a,| < k

(rme R™ 03Ha4YaBa CKyII IIO3MTHBHUX PEallHUX OpojeBa).

Taxo Ha npuMmep, Hu3 (n?) je OrpaHHYEH 00310, jep je UCIIyIbeH YCIIOB
(1.4) 3aTo mrToO je cBakW wiaH oBOr HU3a Behu ox Hyme. Mcrm Hu3, HHje
OTpaHHueH OJI03T0 (OJIaKIIe CIIeJIU Jla HUje OTpaHMyeH), 3aTO MTO 32 CBAKO
r € R Baxu n? > r, u T0: 32 cBako n € Ny crmydajy » < 0, OTHOCHO 3a
n > \/ry ciyuajy r > 0.

Hus (1/n) je orpanuden o0j103ro, jep je CBaKM 4iaH OBOI HH3A Marbu
WK jeqHak jenuHUIm. IlpumehyjeMo fa je UCTHM HHM3 OTpaHMUEH B OJ03710,

3ato mro Ha npumep Baxu: (Vn € N) 0 < —. Ha Taj HauuH TavaH je
n
jaum 3akibydak: Hu3 (1/n) je orpanmded. Hus umju je ommru una a, =

n
_1n
( )n—i-l

je orpaHMYEH jep je

(Vn € N) ’(—1)” ’ < 1.

n+1
JEOUHULMIA 1.4. Axo 3a nus (ay) 3a ceakun € N eascu
1) ay < any1, onga HU3 Hazueamo paciiyhu,

2) Qn > Qp41, OHGA HU3 Ha3ueamo odagajyhu.

Axo ce 3Ham < W >, PECTIEKTUBHO 3aMEHE 3HAMMa < U >, OHJa HU3
HAa3UBaMO cilipolo paciiiyhu, OMTHOCHO cilipoZo oitagajyhu. 3a HI30Be ONKCaHEe
OBOM JISPUHUIINJOM KaXXEMO J1a CY MOHOTOHU.



n

IIPUMEP 1.4. Ucauimiaitiu MOHOTOHOCHE HU3A YUjU je OTUTIU YIAH Gy, =

n+1
Peuterve. OBaj HU3 je cTporo pactyhw, jep 3a cBako n € N je
n n+1 1 <0
ap — @ = — =— ,
PTUHLTLET n+2 T (n+D(n+2)
mnaje a, < apyi-
. 1
TTPUMEP 1.5. Hcuuitiaitiu MOHOTHOHOCTH HU3A Yju je Ol UlaH by, = 5 T
n—

Pewerve. OBaj Hu3 je crporo onajajyhu, jep 3a ceako n € Nje b, > 0 u Baxu

bp  2n+1

bn+1 2n — 1’

Tj. bn > bn+1.
IMpumehyjeMo a ce UCIUTHBAEe MOHOTOHOCTH HU3a (ay,) ca WIaHOBUMA
craiHor 3Haxa (1j. ko kojer Baxu: (Vn € N) a,, > 0w (Vn € N) a,, < 0),
a

MOJKE U3BECTH U3PaYyHABAHEM KOJIMYHUKA .
An+1

a
Taxo ako Baxu (Vn € N) a, > 0(a, < 0) u (Vn € N) —*

> 1,
an+1
ouna je (Vn € N) a, > apti1(ay, < ap41), WTO 3HAYM 1A je Taja HU3

n

(an) omamajyhu (pacryhm). Axo je mak (Vn € N) 0 < < 1, onpa je
an+1

(Vn € N) a,, < apt1(an > any1), na je raga uus (ay,) pacryhu (onagajyhn).



